ZUPANIJSKO NATJECANJE 1Z MATEMATIKE
27. veljace 2015.

8. razred-rjesenja
OVDJE SU DANI NEKI NACINI RJESAVANJA ZADATAKA. UKOLIKO UCENIK IMA
DRUGACIII POSTUPAK RJESAVANIJA, CLAN POVJERENSTVA DUZAN JE I TAJ POSTUPAK
BODOVATI I OCIJENITI NA ODGOVARAJUCI NACIN.
1. 1zraz x*— 1= y?+ 2014 mozemo pisati u obliku x* —y® = 2015 odnosno (x —y) - (x +y) = 2015.

Kakosu X,y eN,ondaje X—y< x+Y. 2 BODA

Broj 2015=5-13 - 31 pa ga mozemo napisati u obliku umnoska kao

2015 =1-2015, 1 BOD
2015 =5 - 403, 1 BOD
2015 =13 - 155, 1 BOD
2015 =31 - 65. 1 BOD
Iz x—y=11i x+y=2015 dobivamo da je x = 1008, y = 1007. 1BOD
Iz x-y=5i x+y=403 dobivamo da je x = 204, y = 199. 1BOD
Iz x—y=13i x+y=155 dobivamo da je x =84,y =71. 1BOD
Iz x—y=31i x+y=65 dobivamo da je x =48,y = 17. 1BOD

........................................................................................... UKUPNO 10 BODOVA

Napomena: AKo nije utvrden uvjet X—Y < X+ Y, potrebno je razmotriti svih 8 moguénosti, a

ako se to ne ucini bodovati s najvise 6 bodova.
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Tangenta kruznice je okomita na polumjer u diralistu A pa je trokut SAB pravokutan. 1 BOD
Primjenom Pitagorinog poucka na trokut SAB dobivamo |AB[ =r? —r?, 1 BOD

100=r7 —r’. 1BOD



Povr$ina unutarnjeg kruga jednaka je P, = r127r , 1BOD

a povrsina vanjskog kruga jednaka je P, = I’227r 1 BOD
pa je povriina kruznog vijenca jednaka P =P, —P, =’z -1’7 2 BODA
P=(r -*)7r =1007 2 BODA

P~ 314 cm’. 1BOD

UKUPNO 10 BODOVA

Promatramo trokut APC. Njegove stranice imaju duljine |JAP| =24 cm, |PC| =18 cmi |[CA|=30cm.

1 BOD
Zbroj povrsina kvadrata konstruiranih nad dvjema kra¢im stranicama je
187 + 24° = 324 + 576 = 900. 1BOD
Povrsina kvadrata nad njegovom najduljom stranicom je 30% = 900. 1BOD

Buduéi da je 18 + 24% = 30% prema obratu Pitagorinog poucka zaklju¢ujemo da je trokut APC

pravokutan s pravim kutom pri vrhu P. 2 BODA
c
A 5 B

Trokuti AAPC i ABPC su pravokutni i imaju zajednicku katetu CP,a prema uvjetu zadatka
vrijedi |AP|=|BP|.
Prema poucku S-K-S o sukladnosti slijedi da je AAPC = ABPC 1 BOD

pa je |JAC| = |BC| = 30 cm, tj. trokut ABC je jednakokracan s osnovicom AB. 1 BOD



Opseg trokuta ABC jednak je O =48 +2-30= 108 cm. 1BOD

Buduc¢i da je CP L AB, tezisnica CP ujedno je i visina iz vrha C.

. . AB|-|CP .
Povrsina trokuta ABC jednaka je P,g. = | |2| | = 48218 =432 cm?. 2 BODA
........................................................................................... UKUPNO 10 BODOVA
4. Prvi nacin:
Trokut ABF je pravokutan, a hipotenuza tog trokuta je stranica kvadrata ABCD. 1 BOD

Primjenom Pitagorinog poucka na trokut ABF dobivamo |AB|2 =3% + 4% =25, tj. duljina stranice

kvadrata je |AB|=5cm. 1BOD
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Pravac EB je presjecnica paralelnih pravaca AB i CD pa je £FBA= xBEC. 2 BODA

Pravokutni trokuti AABF i ABEC imaju dva para sukladnih kutova ( £XFBA = XBEC i
XAFB = XECB) pa su prema poucku K-K o sli¢nosti ta dva trokuta sli¢na. 3 BODA

Duljine odgovarajucih stranica trokuta AABF i ABEC su proporcionalne, tj. vrijedi

|BF|:|EC| =|AF|:|BC|. 1BOD
UvrStavanjem poznatih podataka nalazimo 3: |EC| =4:5, 1 BOD
aondaslijedi |[EC|=15:4=3.75¢cm. 1BOD

........................................................................................... UKUPNO 10 BODOVA

Drugi nacin:

Trokut ABF je pravokutan, a hipotenuza tog trokuta je stranica kvadrata ABCD. 1 BOD
Primjenom Pitagorinog poucka na trokut ABF dobivamo |AB|2 =3 +4° =25, 1j. duljina stranice

kvadrata je |AB|=5cm. 1BOD



A B
Budu¢i daje AF LBF i AB_LCB, siljasti kutovi £BAF i £CBE imaju medusobno okomite
krakove, tj. kutovi £BAF i £CBE su sukladni. 2 BODA
Pravokutni trokuti AABF i ABEC imaju dva para sukladnih kutova ( £BAF = XCBE i

XAFB = XECB) pa su prema poucku K-K o sli¢nosti ta dva trokuta sli¢na. 3 BODA

Duljine odgovarajucih stranica trokuta AABF i ABEC su proporcionalne, tj. vrijedi

|BF|:|EC|=|AF|:|BC]|. 1BOD
Uvritavanjem poznatih podataka nalazimo 3:|EC|=4:5, 1 BOD
a ondaslijedi |[EC|=15:4=3.75cm. 1 BOD
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1BOD
Primjenom Pitagorinog poucka na trokute BDA i BDE dobivamo
|AB|" =|AD|" +|BD[", 1BOD
|EB[ =|ED[" +|BD[ 1BOD
paje |AB|" -|EB[" =|AD|" -|ED| . 2 BODA

Primjenom Pitagorinog poucka na trokute ADC i EDC dobivamo

|AC[ =|AD|" +|DC[", 1BOD



|EC|* =|ED[" +|DC[" 1BOD
paje |AC|" -|EC|" =|AD|" - |EDJ". 2 BODA
Iz |AB|" - |EB[" =|AD|" -|ED[" i |AC|" ~|EC|" =|AD|’ ~|EDJ" slijedi tvrdnja, tj.

|AB[ —|EB|" =|AC[" ~|EC[". 1BOD

UKUPNO 10 BODOVA

Napomena: Ako nisu skicirani ili spomenuti i Siljastokutni i tupokutni trokut, nego samo jedan od

njih, bodovati s najvise 8 bodova.



